Aplikace urcitého integralu

1.

Nakreslete rovinny obrazec, ktery omezuje osa x a graf funkce y = f(x),
pricemZ x € (a, b). Potom vypocitejte jeho obsah:

a) y=x2% x€(0,2) dy=e*—1, x€(0,1)
b) y=—x%?+2, x€(-1,1) e)y=Inx, x€(l,e)
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c) y=sinx, x €(0,m) f)y=;, xE(E,S)

Nakreslete rovinny obrazec, ktery je omezen grafy funkci f a g. Potom
vypocitejte jeho obsah:

a) f(x)=x%>-1, g)=x+1

b) f(x) =x*>+2x, g(x)=—-x?-2x

) f(x)=vx, g(x)=05x

d) f(0) =23 g(x)=x

Vypocitejte objem télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce (funkce
f(x) aosax vdaném intervalu (a, b) ) kolem osy x:

a) fx)=2—-x, x€(0,1)

b) f(x) =x*>+1, x€(-22)

c) f(x) =sinx, x€(0,m)

Vypocitejte objem télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce kolem
oSy X:

a) y>?—x*=4, x=2, x=-2, y=0

b) xy=4, x=1, x=4 y=0

UrcCete obsah obrazce vymezeného krivkami:

a) fx) =1—x2, gkx)=-2x% x=0, x=2
b) f(x)=Ilnx, x=2e, y=0

c) y?=16x, x%=2y

Vypocitejte objem télesa vytvoreného rotaci rovinného obrazce
omezeného zadanymi krivkami. Obrazec rotuje kolem osy x:

a) fx)=x*+1, gx)=2
b) parabola y*=-6x, x;,=-3, x,=-1, y=0



VysledKky:
1.a) (G, b) (D, o 2(?), d) e—2(?)

e) 1(G%), f) Inl0(?)

2.a) 43 A, b) (G, o (D D) 1 (D)
3.a) 2w (®, b) r(®, o ()
4. a) % m (j3), b) 127w (3)

5.0) = (j2), b) 1+2e.ln2(?), ¢) 10+ (j?)

6. a) % T (j3), b) 24w (3)



