Vlastni ¢isla a vlastni vektory

1) Je dana matice
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Rozhodnéte, zda jsou dané vektory vlastnimi vektory matice A a pokud ano,
urcete vlastni ¢islo, kterému prislusi.

2) Urcete vlastni ¢isla a vlastni vektory nésledujicich matic.
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Vysledky:

1,1,1)T neni vlastnim vektorem.

(

b) 7= (3,—1,-3)7T je vlastnim vektorem pfislusnym vlastnimu &islu 3.
(—=2,1,3)T je vlastnim vektorem piislusnym vlastnimu é&islu 2.
(

2, —1,-2)T je vlastnim vektorem piislusnym vlastnimu ¢islu 1.

B A =3, v =(1,0)7; Ay =4, vy = (0,1)7

Chi=4v=02,1) X =~1,0v=(1,-2)T

D A =0 v =(1,-1)7T; A =3 vy =(1,2)7

E Nema realna vlastni &isla; Ay = i, v; = (1,4)7; Ay = —i, v = (i, 1)T

F A\ =4, v =(50,v2,1)T; XAg =3, vo = (0,1,0)7; A\3 =2, v3 = (1,0,0)7
G\ =0v=02L10T =2 vy=(1-1,07; \g =1, v3 = (2,0,1)T



Ulohy k zamy$leni
1) Najdéte alespon dvé rizné matice 3. fadu, jejichz vlastni ¢isla jsou 3,4, 5.

2) Najdéte alespoii dvé razné symetrické matice 2. Fadu, jejichz vlastni
¢isla jsou 3 a 4.

3) Urcete matici A, vite-li, Ze obrazem vektoru #; = (1,1) je vektor Azy =
(8,8) a obrazem vektoru Zy = (1, —1) je vektor A%y = (—2,2).

4) Napiste n&jakou matici 2. fadu, vite-li, ze:

e jeji charakteristicky polynom je A2 — 8\ + ¢, kde ¢ € R je n&jaké neznamé
¢islo.

o jeji determinant je 12

5) Najdéte alespoi tii rizné matice 2. ¥adu, jejichz vlastni vektory jsou (1, 0)
a (0,1) a charakteristicky polynom ma tvar

A2 — X+ 12,

kde ¢ € R je né&jaké neznamé cislo.

6) Napiste n&jakou matici 3. fadu, vite-li, Ze:

e )\ =3 a Ay =2 jsou jeji vlastni ¢isla

e jeji determinant je -24

e jeji vlastni vektory na sebe nejsou kolmé

7) Napiste né&jakou matici 3. fadu, vite-li, Ze:

e jeji charakteristicky polynom je (A — 1)(\ — 5)2

e vlastni vektor pfisludny vlastnimu ¢islu A =1 je (1,0, —1)



