Koneéné vysledky zapisujte do zaddni na volné misto vpravo. Podpis: /)[W/, Uéw’?a

(1) Redlnd ndhodnd velitina X ma hustotu fy(x) = e 1,50 a veli¢ina ¥ md (podminéné X))
rovnomérné rozdéleni na intervalu [0, X], tj.
frix(yle) =2, O<y<uz
Oznaéme U = X,V = X — Y. Spoctéte
(a) foy(uv) = < ﬂ[a‘ﬁ"-@ 5
(b) fr(v) = €7 Aigmle)  => VoBylt)

(c) fuv(ulv). - é”” - rﬂmwaﬂ v z

(2) Necht X,Y jsou nezavislé nahodné veli¢iny s hustotou f(z) = 4 e~*l. Spoctéte é (T‘.’ ! 4) . L(JﬁH
FA Y r :: 2 b 2
EI(X + )X/, (10 (dem)
pokud vite, Ze pro kazdé a € (0, 00), n € Ny plati rovnost fooo ue"%dy = “,f‘_!l. ' -

(3) Necht X,Y jsou nezdvislé ndhodné veli¢iny s rovnomérnym rozdélenim R(0,2). Spoctéte
B+ X+ VX0l = =k
. e
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Konecné vysledky zapisujte do zaddni na volné misto vpravo (nebo vlevo). Podpis: [FILIP KOMOPKA

1. Rozhodnéte o nésledujicich funkcich, zda jsou charakteristickymi funkcemi néjakych realnych nihod-
nych veli¢in (po dodefinovani limitou v pfipadnych bodech odstranitelné nespojitosti) a své tvrzeni
strucné a plné zduvodnéte:

—feramey AN

(b) fa(t) = § %5t + § | cos(1)| NE -

)= m + Lemitm2=3 m exp{6(e" — 1)} AP\)O e
)

)

(&4

_ cos(t) w
T 1+4it2? A/E

2. Necht X,,,n € N jsou nezavislé ndhodné veli¢iny s normalnim rozdélenim N (0, n?).

- (a) Rozhodnéte o séitatelnosti skoro jisté nasledujici fady

f: k%2 X,
k=1

(b) Rozhodnéte o konvergenci skoro Jisté nasledujici posloupnosti a uréete jejf limitu

L o g0 4
Yn:ﬁzxk ———
k=1

A/UO/ A &/Z&/M-af 4.¢ \»
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3. Nechf X,,n € N jsou nezévislé ndhodné veli¢iny s rovnomérnym rozdélenim na intervalu (—n,n).
Rozhodnéte o konvergenci v distribuci nésledujici posloupnosti

1 n ;
o=y S — R, pZ/V — (O
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Konecné vysledky zapisujte do zaddni na volné misto vpravo (nebo vievo). Podpis: FILIT KOROPA

1. Rozhodnéte o nésledujicich funkcich, zda jsou charakteristickymi funkcemi néjakych redlnych nahod-
nych veli¢in (po dodefinovani limitou v ptipadnych bodech odstranitelné nespojitosti) a své tvrzeni
strucn€ a plné zdivodnéte:

(a) fu(t) = max{e M cos(t))  SR& AE

(b) fa(t) = Jexp{e* — 1} + 1Ly lemit=2—lt  AASO
(©) fs(t) = 31— th* +Le®  p&

(d) falt) =L+ 2 cos(\/JEl) AR

(e) fo(t) = == 4 lent  ANO

3—e~lt t

2. Necht X,,,n € N jsou nezévislé ndhodné veli¢iny s rovnomérnym rozdélenfm na intervalu (0,n).
(a) Rozhodnéte o séitatelnosti skoro Jisté nésledujici fady

o 3 A (T / '
Xie AN0/<Z,¢ 4 Choh thes //.37 .

5 -
k=1 k

(b) Rozhodnéte o konvergenci skoro jisté nasledujici posloupnosti a urcete jeji limitu
1 = 2 ) 1 p
n 7
k=1 w~=bo

3. Necht X,,n € N jsou nezavislé nidhodné veli¢iny s hustotou f,(z) = 5y e 1o/ "* Rozhodnéte o
konvergenci v distribuci nasledujici posloupnosti

1 ¢
k=1
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Konecné vysledky zapisujte do zaddni na volné misto vpravo (nebo vlevo). Podpis: QAN VA !/H/:(

1. Rozhodnéte, kterd z nasledujicih funkef je char akteristickon funkef nejaké redlné nadhodné veliciny.

(a) fi(t) =3 (cos*(t) +cos(t—)) NE W dApanin sl W“M‘ M‘mw“
(b) o) =3 "M+ 2y AW

() fult) = chm®st exple? —1}  AD B

(d) fult) = & cos(t) + 5| cos(t)| NE ) /l“ﬂ {q(o)ma‘u o
(e) fs(t) = (cos®(t) + isin®(t)) ™. ,VE Re f@m mUM, AW{&/ At

9. Necht X,.n € N jsou nezavislé ndhodné veli¢iny s hustotou f,(x) = ,)” e~ lel/m,

(a) Rozhodnéte o scitatelnosti skoro jisté nasledujici rady
oo
Xk e I
> % ol 8y
k=1
(b) Rozhodnéte o konvergenci skoro jisté nasledujici posloupnosti a urcete jeji limitu

ol U b4 9
),1:5524\,3. [ = 2

3. Nechf X,.n € N jsou nezavislé ndhodné veliciny s rovnomérnym rozdéelenfm na intervalu (—n. n).
Rozhodnéte o konvergenci v distribuci nasledujici posloupnosti

I o {
Z, = n,T/'zk;‘Xi' 2,5 V(G- ag{j -

Mm-re0 /
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Koneéné vysledky zapisujte do zadani na volné misto vpravo. Podpis: Jﬂn/ W'\ VM

(1) Rozhodnéte o nésledujicich funkeich, zda jsou nebo nejsou charakteristickymi funkcemi néjakych
nahodnych veli(:in a své tvrzem’ struéné a plné zduvodnéte:

(&) fl( ) 3(1+t2) + oos(d) —{- ‘|t|—t2+it+c0s(t)—l AA/O

(b) fo(t) = 1+ Llcos(t?)|e* L from S LI

© pi) =+ eos(VID  ME il m Qn' sk~
(d) f4(t) ko= e—m + Slznzt 411 1J:t2 NVO

@ BO=r5 e |4

(2) Bud'te X,,n € N nezdvislé ndhodné veliciny, pficemz pro n € N velicina X, ma exponencialni
rozdélenf se stiedni hodnotou /n.

(a) Rozhodnéte, zda je nasledujici fada konvergentni skoro jisté
o0
SR b g
= ¥ ¢
b) Rozhodnéte, zda nasledujici posloupnost konverguje skoro jisté. Pokud ano, spoctéte piislusnou
J
limitu
== 3 Xi v *Q—&J /\ L
k=1

C Rozhodnéte, zda nasledujici osloupnost konverguje v distribuci. Pokud ano, SpOététe pi‘l’sluéné
.] p (=] .]
limitni rozdéleni

1 = 29\
Zo= =5 (X - EX}). 2 10 8\
k=1
(3) Redlné nghodné veliciny X, Y jsou nezdvislé a kazda z nich ma hustotou f(z) = w'21[1>1]. Spoctéte

(a) [max{‘(y}|mm{X Y},
E[max{\ vyl min{X, Y} > 2].
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