Domaéaci cviceni 3

Elementarni funkce - funkce slozené

11. 10. 2024

Urcete defini¢éni obor a obor hodnot dané funkce. Rozhodnéte, zda je funkce
prostéa a pokud ano, uréete predpis funkce inverzni.

1) f(z)=

2) f(x) =logz (3 —2)
3) f(x) =Va2+4z+13
4) f(z) =

5) f(z)=

6) f(x) =iz —2?
7) f(x) = arccos

log, (82 — x?)

logy (—2% +4z +5)

8) f(z) = arccos (log, x)
9) f(z) = arctg (735)

10) f(x) = arctg (z2 + 4x + 5)

11) f(z) = arccotg (logs (sinx))
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= arcsin (%)

() =
(z) (
12) f(z) = 6arcsin (22 + 1) 4 67
13) f(x)
()

14) f(x) = arcsin (2®)



Vysledky:

1) Dy =R\ {4}, Hf = (0,00) \ {8}, funkce je prosta, nebot je slozenim dvou
prostych funkei, tj. f = f o fi, pritemz fi(z) = 32t a fo(z) = 2°.
Inverze: f~!(z) = 741(1;?;;)1

2) Dy = (—00,0) U (2,00), Hf =R\ {1}, funkce je prosta, nebot je slozenim
dvou prostych funke, tj. f = f2 0 f1, kde fi(z) =3 — £ a fy(z) = logs .

Inverze: f~'(z) = 3%

3) Dy =R, Hy = [3,00), funkce neni prosta, nebot napt. f(—3) = f(—1)

4) Dy =(0,8), Hf = (—00,4], funkce neni prosté, nebot napt. f(1) = f(7)
5) Dy = (—1,5), Hf = [-2, 0], funkce neni prosté, nebot napt. f(0) = f(4)
6) Dy =[0,4], Hy = [0, 2], funkce neni prosta, nebot napi. f(0) = f(4)

7) Dy = (—o0,—1]JU[l,00) , Hf = [0,7]\{F }, funkce je slozenim dvou prostych
funkei, tedy je prosta. Inverze: f~!(z) = ——,z € [0,7] \ {5}

8) Dy = [%,2], H; = [0, n], funkce je slozenim dvou prostych funkci, tedy je
prosta. Inverze: f~1(z) = 2°% z € [0, 7]

9) Dy = R\ {2}, Hf = (=%,%) \ {5}, funkce je slozenim dvou prostych
funkci, tedy je prostéa. Inverze: f~1(z) = 71_%“ —2,xe (=5, 5)\ {5}

10) Dy =R, Hy = [%, T), funkce neni prosta, nebot napi. f(—4) = f(0)

11) Dy = (2km,2kn +7),k € Z, Hy = [3, ), funkce neni prosté, nebot vnitini
funkce neni prosté, napi. f(5) = f(2F). Inverzi tedy nemé. Pozndmka: Na
intervalu (0, 5] prosté je a inverze ma f~!(z) = arcsin (3°°*8%), z € [Z, )

12) D; =[-1,0], Hy = [3m, 97|, funkce je slozenim dvou prostych funkci, tedy
je prosta. Inverze: f~!(z) = §sin(gz — 7) — 3,z € [37,97]

13) Dy =[-2,2], Hy = [0, 5], funkce neni prosta, nebot napt. f(1) = f(-1).

14) Dy = [-1,1], Hy = [-F, §], funkce je sloZenim dvou prostych funkci, tedy

je prosta. f~1(z) = Vsinz,x € [-Z,1]



